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BROJNI NIZOVI1

1. a) Definicija brojnog niza. Tacka nagomilavanja niza i grani¢na vrednost niza.
b) Za sledeée nizove odrediti tacke nagomilavanja i grani¢ne vrednosti ukoliko

postoje:
{(=1)"n}, {(=1)"}, {1/n}.

2. a) Kriterijumi konvergencije nizova.
b) Ispitati konvergenciju niza {a,}, gde je a,, = 2n/(n+ 1).
c) Dokazati da je lim, oo v/a =1 (a > 0).

3. Naci grani¢ne vrednosti nizova:
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sledi da je
lim a, =1/2.

REALNA FUNKCIJA JEDNE REALNE PROMENLJIVE

5. Grani¢na vrednost funkcije. Osnovna svojstva grani¢nih vrednosti funkcija.

6. Naci slede¢e grani¢ne vrednosti:
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a) Asimptote funkcija.

b) Naéi sve asimptote funkcija: y = 1/z, y =1/(z?>+ 1),y =z + ﬁ
a) Neprekidnost funkcija. Tacke prekida.

b) Diskutovati primere funkcija

z, <1 r+1, x<l1
f(z) = , flz) = :
2, x>1 3x+2, x>1

a) Definicija izvoda i diferencijala funkcije.

b) Geometrijski smisao izvoda i diferencijala.

c¢) Nadi po definiciji izvod funkcije f(z) = z™ (n € N).
)

c¢) Nadi izvode funkcija: 3, \/z, 2%/3, 275/2, 1
xT

<

a) Osnovna pravila diferenciranja. Izvod proizvoda i koli¢nika funkcija.
b) Nadéi izvode funkcija: y = we®, y = (x — 1)/(z? + 1), y = tgx = sinx/ cos x.

Naéi ugao pod kojim se seku krive y = 1/z i y = 2.

Napisati jednac¢ine tangenti na grafik krive y = sinx u tackama z =01z = /3.

Naéi pribliznu vrednost sin(7/6) aproksimirajuéi funkciju pomoc¢u jedne a zatim
druge tangente. Da li su dobijene aproksimacije podjednake ta¢nosti?

Nadi izvode funkcija:

a) f(x) = o(1 +2)"/%,

b) x = a(t —sint), y = a(l —cost) (a >0, t € (0,27))

¢) f(x) = sin®(2® + e”),

Nadéi koeficijent pravca tangente krive x = tInt,y = Int/t u tacki (0,0).

Izvodi i diferencijali viseg reda. Naéi sve izvode funkcije f(x) = a®. Primenom
Lajbnicove formule naéi sve izvode funkcije f(x) = 2% Inzx.

Osnovne teoreme diferencijalnog racuna: Fermaova i Rolova teorema. Dati ge-
ometrijsko tumacenje.

a) Kako glasi Lagrangeova teorema?
b) Izvesti dokaz Lagrangeove teoreme.
c¢) Dati geometrijsko tumacenje Lagrangeove teoreme.

Lopitalova pravila. Primenom Lopitalovih pravila naé¢i grani¢ne vrednosti:

a) 111{1 InzIn(l —x)
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18. a) Tejlorova formula. Sta je to Tejlorov polinom a §ta Lagranzov ostatak?
b) Napisati Maklorenov polinom stepena n za funkciju f(x) = e*. Primenom

ovog polinoma odrediti pribliznu vrednost broja e tako da greska bude manja
od 0.001.

19. Intervali monotonosti i ekstremne vrednosti.
a) U datu loptu upisati cilindar maksimalne zapremine.
b) U datu loptu upisati konus najveée zapremine. Koliko iznosi ta zapremina?

c) U zatvorenoj konturi koju obrazuju krive y = 2 — 2% i y = |z| upisati
pravougaonik maksimalne povrSine tako da mu dva temena leze na datoj
paraboli.

20. Odrediti intervale monotonosti i ekstremne vrednosti funkcije f(z) = ze™".

21. Ispitati tok i nacrtati grafik slede¢ih funkcija:
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